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第1讲：初中平面向量衔接
[知识概要]
1.向量及其概念


向量是既有大小又有方向的量，记作，向量的大小也叫是向量的模记作，向量的模是非负实数，可以比较大小，而向量不能比较大小.
2.两个特殊的向量





零向量是模为0的向量，它的方向是任意的，一般规定所以的零向量均相等；而单位向量是模为一个单位的向量，单位向量方向不确定。注意与实数是不同的，单位向量与实数1是不同的.
3.向量间的关系




(1)共线(平行)向量：与方向相同或相反，注意.

(2)相等向量：且方向相同.
(3)相等向量一定共线，但共线向量不一定相等；平行向量与共线向量是一回事，没有区别。表示平行(或共线)向量的有向线段可以在一条直线上，也可以平行；而直线平行与共线是不同的，两条直线平行就一定不共线.
4.向量的线性运算
(1)向量的线性运算包加法、减法与数乘三种运算，它们运算的结果仍然是向量；向量的加法与实数的加法类似，满足交换律、结合律与分配律.
(2)向量加法遵循平行四边形法则或三角形法则，同时多边形法则也成立，即



(3)向量的减法：，注意顺序不要错
5.共线问题


(1)证明向量:.




(2)证明点共线：、、三点共线.


[典型例题]
1.以下说法错误的是(    )
A．零向量与任一非零向量平行     B.零向量与单位向量的模不相等
C.平行向量方向相同              D.平行向量一定是共线向量
2.如图，在正六边形ABCDEF中，点O为其中心，则下列判断错误的是w.w.w.k.s.5 u.c.o.m(    )





A．；B．∥；C．；D..
[image: 高考资源网( www.ks5u.com)，中国最大的高考网站，您身边的高考专家。][image: 高考资源网( www.ks5u.com)，中国最大的高考网站，您身边的高考专家。]




3.如图，D，E，F分别是[image: 高考资源网( www.ks5u.com)，中国最大的高考网站，您身边的高考专家。]ABC的边AB，BC，CA的中点，则(    )
A．[image: 高考资源网( www.ks5u.com)，中国最大的高考网站，您身边的高考专家。]； B．[image: 高考资源网( www.ks5u.com)，中国最大的高考网站，您身边的高考专家。]；
C．[image: 高考资源网( www.ks5u.com)，中国最大的高考网站，您身边的高考专家。]； D．[image: 高考资源网( www.ks5u.com)，中国最大的高考网站，您身边的高考专家。].
4.下列命题正确的个数是(    )




①；   ②；  ③；  ④.
A、1               B、2             C、3             D、4




5.点是的边上的中点，则向量(    )




	A．；B．；C．；D．.


6.已知是△ABC所在平面内一点，D为BC 边中点，且，那么(    )
(A) = ；(B) = 2；(C) = 3；(D) 2= .


7.若，则.












8.已知、、是平面上的三个点，直线上有一点，满足，若，，用与表示向量，则                 .




9.已知向量不共线，且与共线，则实数      .


10.已知平面内不共线的四点O,A,B,C,满足，则____________.





11.已知和点满足，若存在实数m使得成立，则实数=____________.








12.在平行四边形中，和分别是边和的中点，或，其中 ，则____________.
[image: 1]













13.在平行四边形中，与交于点是线段的中点，的延长线与交于点．若，，用与表示





14.如图的方格纸由若干个边长为1的小方形并在一起组成，方格纸中有两个定点A、B，点C为小正方形的顶点，且.A
B
·
·



(1)画出所有的向量；(2)求的最大值与最小值.






15.已知，是两个不共线的向量，






(1)若，，，求证：、、三点共线；



(2)若与共线，求实数的值.




第2讲：向量的坐标及其表示
[知识概要]
1.平面向量坐标的概念







若分别取与轴、轴方向相同的两个单位向量作为基底，则，我们把有序实数对称为向量的坐标，记作.




一般地，对于向量，当它的起点移至原点O时，其终点的坐标为称为向量的坐标，记作.


2.一个向量的坐标等于该向量终点的坐标减去起点的坐标，即,，则

.




3.平面向量的坐标运算，已知向量,和实数，那么，


,.

[典型例题]
1.已知[image: ]，[image: ]，则[image: ]等于(    )
A．[image: ]        B．[image: ]   C．[image: ]      D．[image: ]
2.已知平面向量[image: ],[image: ],且2[image: ]，则[image: ]等于(    )
	A．[image: ]        B．[image: ]  C．[image: ]      D．[image: ]
3.已知[image: ]，[image: ]，若[image: ]与[image: ]平行，则[image: ]等于(    )
A. 1            B.  -1          C.1或-1        D.2
4.已知a＝(1,2)，b＝(x,1)，若(a＋2b)∥(2a－b)，则x的值是(　　)
A．2 ； B．1； C. ； D．－.





5.已知=(5，－2)，=(－4，－3)，=(x，y)，且，则等于(    )
A.；B.；C.；D..
6.已知a＞0，若平面内三点A(1，－a)，B(2，a2)，C(3，a3)共线，则a＝(　　)
A．0；B．1－；C．1＋；D. .


7.若,是不共线的两个向量，且＝λ1a＋b，＝a＋λ2b,(λ1，λ2∈R)，则A、B、C三点共线的条件为____________.




8.设＝(，sinα)，＝(cosα，)，且∥，则锐角α为____________.
9.在平行四边形ABCD中，＝(－6，－7)，＝(2，－3)，若平行四边形ABCD的对称中心为E，则=____________.
10.已知[image: ]，[image: ]，则[image: ]的坐标为____________.

11.已知：点A（2，3）、B（5，4）、C（7，10），若(λ∈R) ，则λ=_____时，点P在一、三象限角平分线上.
12.已知[image: ]，[image: ]，[image: ]，[image: ]，则以[image: ],[image: ]为基底,[image: ]=____________.
13.已知点M(1,0)，N(0,1)，P(2,1)，Q(1，y)，且∥，求y的值，并求出向量的坐标.





14.已知A、B、C三点的坐标分别为(－1,0),(3,-1),(1,2)，并且＝，＝，求证：∥.








[image: 1-93.TIF]15.在直角坐标系xOy中，向量a，b，c的方向如图所示，且||＝2，||＝3，||＝4，分别计算出它们的坐标.





[image: 14A4-19.TIF]第3讲：向量的数量积

[知识概要]
1.两个向量的夹角
已知两个非零向量a和b(如图)，作＝a，＝b，则∠AOB＝θ(0°≤θ≤180°)叫做向量a与b的夹角，当θ＝0°时，a与b同向；当θ＝180°时，a与b反向；如果a与b的夹角是90°，我们说a与b垂直，记作a⊥b.
2.两个向量的数量积的定义
已知两个非零向量a与b，它们的夹角为θ，则数量|a||b|cos θ叫做a与b的数量积(或内积)，记作a·b，即a·b＝|a||b|cos θ，规定零向量与任一向量的数量积为0，即0·a＝0.
3.向量数量积的几何意义
数量积a·b等于a的长度|a|与b在a的方向上的投影|b|cos θ的数量积．
4.向量数量积的性质，设a、b都是非零向量，e是单位向量，θ为a与b(或e)的夹角．则
(1)e·a＝a·e＝|a|cos θ；(2)a⊥b⇔a·b＝0；
(3)当a与b同向时,a·b＝|a|·|b|；当a与b反向时,a·b＝－|a||b|，并且a·a＝|a|2，或|a|＝；
(4)cos θ＝；(5)|a·b|≤|a||b|.
5.向量数量积的运算律
(1)a·b＝b·a；(2)λa·b＝λ(a·b)＝a·(λb)；(3)(a＋b)·c＝a·c＋b·c.
6.平面向量数量积的坐标运算，设向量a＝(x1，y1)，b＝(x2，y2)，向量a与b的夹角为θ
(1)a·b＝x1x2＋y1y2；(2)|a|＝；
(3)cos<a,b>＝；(4)a⊥b⇔a·b＝0⇔x1x2＋y1y2＝0；

7.若A(x1,y1),B(x2，y2)，则＝(平面内两点间的距离公式).

[典型例题]
1.已知|a|＝3，|b|＝2，若a·b＝－3，则a与b的夹角为(　　)．　　　　　　　　　　　　　　　　　　　
A.      B.      C.      D..
2.若a，b，c为任意向量，m∈R，则下列等式不一定成立的是(　　)．
A．(a＋b)＋c＝a＋(b＋c)  			B．(a＋b)·c＝a·c＋b·c
C．m(a＋b)＝ma＋mb  				D．(a·b)·c＝a·(b·c)
3.若向量a，b，c满足a∥b，且a⊥c，则c·(a＋2b)＝(　　)
A．4      B．3      C．2      D．0

4.已知向量a＝(1,2)，向量b＝(x，－2)，且a⊥(a－b)，则实数x等于(　　)．
A．9      B．4      C．0      D．－4
5.已知点[image: ].[image: ].[image: ].[image: ],则向量[image: ]在[image: ]方向上的投影为(    )
A．[image: ]	B．[image: ]	C．[image: ]	D．[image: ]
6.已知点[image: ](    )
A．[image: ]	B．[image: ]	C．[image: ]	D．[image: ].
7.已知|a|＝|b|＝2，(a＋2b)·(a－b)＝－2，则a与b的夹角为________.
[image: 14A4-20.TIF]8.已知向量[image: ]与[image: ]的夹角为[image: ]°,且[image: ],[image: ],若[image: ],且[image: ],则实数[image: ]的值为__________.

9.如图，在平行四边形ABCD中，AP⊥BD，垂足为P，且AP＝3，则________.
10.已知向量[image: ],若[image: ],则[image: ]____________.

11.已知平面内A，B，C三点在同一条直线上，＝(－2，m)，＝(n,1)，＝(5，－1)，且⊥，则____________.



12.设[image: ],[image: ]为单位向量，且[image: ],[image: ]的夹角为[image: ]，若，则向量在方向上的射影为____________.
13.已知|a|＝4，|b|＝3，(2a－3b)·(2a＋b)＝61，
(1)求a与b的夹角θ；(2)求|a＋b|和|a－b|.

14.已知向量a＝(sin x,1),b＝.
(1)当a⊥b时，求|a＋b|的值；(2)求函数f(x)＝a·(b－a)的值域.

15.已知f(x)＝a·b，其中a＝(2cos x,－sin 2x)，b＝(cos x,1)(x∈R).
(1)求f(x)的周期和单调递减区间；

(2)在△ABC中，角A,B,C的对边分别为a,b,c,f(A)＝－1,a＝,＝3,求边长b和c的值(b>c).


第4讲：平面向量基本分解定理
[知识概要]
1.平面向量基本定理：如果[image: ],[image: ]是同一平面内的两个不共线向量，那么对于这一平面内的任一向量[image: ]，有且只有一对实数λ1,λ2，使[image: ]=λ1[image: ]+λ2[image: ].
(1)我们把不共线向量ｅ１、ｅ２叫做表示这一平面内所有向量的一组基底；
(2)基底不唯一，关键是不共线；
(3)由定理可将任一向量a在给出基底ｅ１,ｅ２的条件下进行分解；
(4)基底给定时，分解形式唯一，λ1,λ2是被[image: ],[image: ],[image: ]唯一确定的数量.

[典型例题]

1.设是同一平面内的两个向量，则有(  )


A. 一定平行；B. 的模相等；

C.同一平面内的任一向量a都有；



D.若不共线，则同一平面内的任一向量都有.
2.已知向量a = e1-2e2,b =2e1+e2，其中e1,e2不共线，则a+b与c=6e1-2e2的关系(    )
A.不共线          B.共线      C.相等        D.无法确定
3.已知向量e1、e2不共线，实数x、y满足(3x-4y)e1+(2x-3y)e2=6e1+3e2，则x-y的值等于(  )
A.3             B.-3          C.0          D.2
4.在平行四边形ABCD中，AC与BD交于点O，E是线段OD的中点，AE的延长线与CD交于点F.若＝a，＝b，则＝(　　)
A.a＋b　　　	B.a＋b； C.a＋b  		D.a＋b
5.在四边形ABCD中，＝a＋2b，＝－4a－b，＝－5a－3b，其中a、b不共线，则四边形ABCD是(　　)
A．梯形　 　	B．矩形　 　C．菱形　 　	D．正方形
6.设D、E、F分别是△ABC的三边BC、CA、AB上的点，且＝2，＝2，＝2，则＋＋与(　　)  A．反向平行；B．同向平行；C．互相垂直；D．既不平行也不垂直.
7.已知λ1＞0，λ2＞0，e1、e2是一组基底，且a =λ1e1+λ2e2，则a与e1_____，a与e2_________(填共线或不共线).
8.在▱ABCD中，＝a，＝b，＝4，P为AD的中点，则＝____________.
9.已知△ABC中，点D在BC边上，且＝2，＝r＋s，则r＋s的值是____________.
10.设非零向量a、b、c满足|a|＝|b|＝|c|，a＋b＝c，则<a，b>=____________.
11.设a、b是不共线的两个非零向量，已知＝2a＋pb，＝a＋b，＝a－2b.若A、B、D三点共线，则p的值为____________.
12.△ABC中，点D在边AB上，CD平分∠ACB，若C＝a，C＝b，|a|＝1，|b|＝2，则C＝_________.

[image: 48a]13.如图，△ABC中，AD＝DB，AE＝EC，CD与BE交于F，设＝a，＝b，＝xa＋yb，求的值.





14.在▱ABCD中，设边AB、BC、CD的中点分别为E、F、G，设DF与AG、EG的交点分别为H、K，设＝a，＝b，试用a、b表示、.





[image: h64]15.在△OAB中，＝，＝，AD与BC交于点M，设＝a，＝b，以a、b为基底表示.




第5讲：向量的应用
[典型例题]


1.已知两个非零向量满足，则下面结论正确的是(    )




  A. ；B. ；C. ；D. .





2.若非零向量满足，且，则与的夹角为(    )




  A. ；B. ；C. ；D. .



3.在中，，则等于(    )
  A. -16；B. -8；C. 8；D. 16.



4.在中，M是BC的中点，，则____________.




5.已知向量夹角为，且，则____________.


6.若向量，满足条件，则实数x=____________.




7.已知是夹角为的两个单位向量，有，若，则实数k的值为.




8.已知两个单位向量的夹角为，若向量，则____________.



9.在中，M是BC的中点，，则____________.



10.已知向量满足，则________________.






11.若平面向量满足，且以向量为邻边的平行四边形的面积为，则的夹角的取值范围是____________.


12.已知，则____________.




13.已知是两个非零向量，且，则与的夹角为____________.

14.已知,





(1)求证：与互相垂直；(2)若与的模相等，求.

15.已知平面向量，

(1)证明：；



(2)若存在不同时为零的实数k和t，使，且，试求函数关系式.
第6讲：平面向量的综合提升与复习
1.已知|a|＝1，|b|＝，若(a－b)⊥a，则向量a与b的夹角为________.
2.已知A，B，C是锐角△ABC的三个内角，向量p＝(－sin A,1)，q＝(1，cos B)，则p与q的夹角是________(填锐角，钝角或直角).
3.已知向量a，b满足|a|＝1，|b|＝2，a与b的夹角为60°，则|a－b|＝________.
4.设E、F分别是Rt△ABC的斜边BC上的两个三等分点，已知AB＝3，AC＝6，则·＝________
5.在△ABC中，已知BC＝2，·＝1，则△ABC的面积S△ABC最大值是________．
6.已知O是△ABC的内部一点，＋＋＝0，·＝2，且∠BAC＝60°，则△OBC的面积为.
7.在平面直角坐标系xOy中，已知点A(－1，－2)，B(2,[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]3)，C(－2，－1).
(1)求以线段AB，AC为邻边的平行四边形两条对角线的长；
(2)设实数t满足(－t)·＝0，求t的值.



8.已知平面向量a＝(，－1)，b＝.
(1)若存在实数k和t，满足x＝(t＋2)a＋(t2－t－5)b，y＝－ka＋4b，且x⊥y，求出k关于t的[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]关系式k＝f(t)；
(2)根据(1)的结论，试求出函数k＝f(t)在t∈(－2,2[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！])上的最小值.



9.若等边三角形ABC的边长为2，平面内一点M满足＝＋，则·＝________.

10.已知向量p的模为，向量q的模为1，p与q的夹角为，且a＝3p＋2q，b＝p－q，则以a，b为邻边的平行四边形的长度较小的对角线长为____________.

11.平面上O，A，B三点不共线，设＝a，＝b，则△OAB的面积等于________．
A. ；B. ；
C. ；D. .

第7讲：阶段测试复习(平面向量)

[bookmark: timu3]1.与向[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]量共线的单位[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]向量坐标为_______
2.已知向量[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！].若向量[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]与向量[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]共线,则实数[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！][image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]________.
3.已知平面向量,,则与夹角的余弦值为___________[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！].
4.已知[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]、[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]、[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]都是单位向量,且[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],则[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]的值为_____________.

5.已知向量a与b的夹角为60º,且|a|=1,|b|[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]=2,那么的值为________.
6.若向量、满足||=1,||=2,且与的夹角为,则|+2|=______.
7.已知向量[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]的模为2,向量[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]为单[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]位向量,[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],则向量[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]与[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]的夹角大小为_____.





8.已知是非零向量且满足,,则与的夹角是_[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]_______.
[bookmark: timu26][bookmark: timu27][bookmark: timu28]9.已知正方形[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]的边长为1，若点[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]是[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]边上的动点，则[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]的最大[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]值为    ___
[bookmark: timu29][bookmark: timu30][bookmark: JPTKID7247][bookmark: timu31][bookmark: timu32][image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]10.若等腰梯形[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]中,[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],则[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！] 的值为__________.
11.如图,在△ABC中,D,E分别为边BC,AC的中点，F为边AB上的点,且[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]，则x+y的值为___________.
12.已知非零向量a,b满足|a|=|a+b|=1,a与b夹角为120°,则向量b的模为________.











13.在中,为的的三等[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]分点,为的中点,与交于点,,则______[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]___________[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]____.(用表示)
[bookmark: timu13][bookmark: timu14]14.向量[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]与[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]共线[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！](其中[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]等于________.

15.在[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]中,[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！][image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]边上的高为[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],则的最[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]小值为________.




[bookmark: timu4]16.在平面直角坐标系xOy中,已知,若,，则实数λ的值为__________.






[bookmark: timu5]17.已知是[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]的外心,,若且,则____________.
[bookmark: timu6]18.在[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]中,若[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],则[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]= ________.







[bookmark: timu8][bookmark: timu7]19.已知在中,,,设是的内心,若,则_______.
[bookmark: timu9][bookmark: timu10][image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]20.如图, 在等腰三角形中, 底边, , [image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]，若[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！], 则=_____.




21.已知是平面直角坐[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]标系的原点,,,则点集所表示的平面区域的面积是______.
[bookmark: timu11][bookmark: timu15][bookmark: timu16][bookmark: timu17]22.[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]已知[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]是边长为4的正三角形,D、P是[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]内部两点,且[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]满足[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],则[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]的面积为_________.
[bookmark: timu18][bookmark: timu19]23.已知[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],其中[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],若[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],则[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]=____.



24.如图,[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]是直[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]线上三点,[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]是直线外一点[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],,,则[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]=________.
[bookmark: timu20][bookmark: timu21][bookmark: timu22] 300
l
A
B
C
P

25.已知O为△ABC的外心,[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]若[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！],则[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！][image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]的最小值为__________.




第8讲：矩阵的概念及矩阵的运算
[知识概要]
1.矩阵的定义


(1)有个数按一定的次序排成矩形表：


叫做一个m行n列的矩阵，简称为矩阵，读作m乘n矩阵.

(2)横的各排叫做矩阵的行，纵的各排叫做矩阵的列，数叫做矩阵的元素.


(3)通常用大写字母，例如A表示矩阵，也可记作，说明A是一个以为元素的m行n列矩阵.
2.矩阵的相关概念
(1)同阶矩阵：如果两个矩阵A、B，它们的行数和列数分别相同，那么矩阵A与B叫做同阶矩阵.

(2)相等矩阵：当矩阵A与B是同阶矩阵时，如果矩阵A中的每一个元素与B中相同位置的元素都相等，那么A与B叫做相等的矩阵，记作.

(3)n阶方阵：一个矩阵的行数与列数均为n，例如3阶方阵..

(4)行矩阵：一个矩阵的行数为1，例如.

(5)列矩阵：一个矩阵的列数为1，例如.

(6)零矩阵：一个矩阵中所有的元素都为零，例如.

(7)单位矩阵：主对角线上的元素都为1，其余元素都为0的n阶方阵，记作I，例如.

3.矩阵的加法、减法及性质







(1)若都是矩阵，则称为矩阵A和B的和，记作，即，，则
(2)矩阵的加法的运算规律

①交换律：.

②结合律：



(3)负矩阵：对矩阵，称矩阵为矩阵A的负矩阵，有.


(4)矩阵的差：把记为，叫做两矩阵A和B的差，求矩阵差的运算叫做矩阵的减法.
*(5)注意，矩阵的加法和矩阵的减法只有在两矩阵的行数、列数都相同时才可以进行，并且两个矩阵相加(减)归结为其对应元素相加(减).
4.数乘矩阵及其性质




(1)以实数k乘矩阵的每个元素所得的矩阵叫做数k与矩阵A相乘的积，记作，即，叫做实数与矩阵的乘法.
(2)实数和矩阵的乘法的运算规律

①.

②.

③.









5.矩阵的乘法及其性质：矩阵矩阵，而矩阵，若矩阵C中的第i行第j列的元素是A的第i行的行向量与B的第j列的列向量的数量积，即，其中，则称C为矩阵A和B的乘积，记为，求两个矩阵乘积的运算叫做矩阵的乘法.
(1)只有当第一个矩阵的列数与第二个矩阵的行数相同时，这两个矩阵才可以相乘.
(2)矩阵的乘法满足的运算规律

①结合律：.

②分配律：.

③关于数乘的结合律：.
(3)一般来说，矩阵的乘法不适合交换律.
6.矩阵A的初等变换，指对A施行如下的变换：
(1)交换矩阵A的两行(列).
(2)以非零常数k乘矩阵的某一行(列).
(3)以非零常数k乘矩阵的某一行(列)后加到A的另一行(列)上去.



7.线性方程组的矩阵解法：n个方程式n个未知数的线性方程组可以用矩阵表示，其中,


分别叫做方程组的系数矩阵、未知数矩阵和常数矩阵，简记为.

(1)系数矩阵：叫做一般线性方程组的系数矩阵.

(2)叫做一般线性方程组的增广矩阵.

[典型例题]
1.已知，则二阶矩阵X=           .
2.已知矩阵A=，矩阵B=，计算AB= [image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]          .
3.若线性方程组的增广矩阵为，则该线性方程[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]组的解是       .



第9讲：二阶行列式与三阶行列式
[知识概要]





1.二阶行列式：定义，把叫做二阶行列式，其中横排叫做行，纵排叫做列，四个数叫做这个二阶行列式的元素，算式叫做这个二阶行列式的展开式，其计算结果叫做行列式的值，在中，实线表示的对角线称之为主对角线，虚线表示的对角线称之为副对角线，亦即二阶行列式的值等于主对角线上元素的乘积减去副对角线上的元素的乘积.
2.二元线性方程组的行列式解法


(1)二元线性方程组当时，二元线性方程组有唯一解










记，当时，方程组的唯一解可以写成这里行列式D是由方程组(I)中的未知数的系数组成，称为方程组(I)的系数行列式；行列式和分别是用方程组(I)的常数项替换行列式D中x的系数或y的系数后得到的.




(2)二元线性方程组(I)的解的判断：时，方程组有唯一解；时，方程组有无穷多组解；时，方程组无解.

(3)是二元线性方程组(I)有唯一解的充要条件，把D叫做方程组解的判别式.
3.三阶行列式

(1)叫做三阶行列式，


叫做三阶行列式的元素，叫做这个三阶行列式的展开式.
(2)三阶行列式的对角线法则：先在行列式D的第3列右边顺次另写第1列和第2列，

，然后把每一条实线经过的3个元素的积的和，减去每一条虚线经过的3个元素的积的和，就得到三阶行列式D的展开式.
4.三元线性方程组的行列式解法



(1)方程组系数行列式,,




,，若时，则方程组(I)有唯一解

(2)时，方程组可能无解，可能有无穷多组解.
5.三阶行列式的性质
(1)性质1：把行列式的某一行的所有元素乘以一个数k，等于用k乘以这个行列式，例如

.
①推论1：行列式中某一行所有元素的公因子可以提到行列式记号的外边.
②推论2：如果行列式中某一行的元素全为零，那么这个行列式的值为零.
(2)性质2：交换行列式的任意两行，行列式的绝对值不变，而符号相反，例如


①推论3：如果行列式有两行的对应元素相同，那么这个行列式的值为零.
②推论4：如果行列式的某两行的对应元素成比例，那么这个行列式的值为零.
(3)性质3：如果行列式的某一行的元素都是两项之和，那么这个行列式等于把这些和式各取一项组成相应的行，而其余行不变的两个行列式的和，例如



(4)性质4：把行列式的某一行所有元素乘以同一个数，加到另一行的各个对应元素上，行列式的值不变，例如

(5)性质5：三阶行列式中，把这个行列式的行列互换，得到另一个三阶行列式

，把D’叫做D的转置行列式，行列式与它的转置行列式相等，即

，由此可知，前面的4个性质及其推论中，把“行”换成“列”，结果同样成立.
6.三阶行列式的常用结论


(1)平面上，过点的直线方程可表示为.


(2)顶点为的三角形面积公式为.
7.余子式和代数余子式



(1)余子式：把三阶行列式某元素所在的行和列划去，将剩下的元素按原来的位置关系组成的二阶行列式，叫做这个元素的余子式，例如中元素的余子式是.




(2)代数余子式：如果三阶行列式中某元素所在的位置为第i行和第j列，那么这个元素的余子式乘以所得的式子，叫做这个元素的代数余子式，例如三阶行列式中的元素的代数余子式是.

(3)定理1：三阶行列式D等于它的任意一行(或列)的所有元素分别和它们的代数余子式的乘积的和，例如.


(4)定理2：三阶行列式的某一行(或列)的元素和另一行(或列)对应元素的代数余子式的乘积之和等于零，例如对于行列式，有.


(5)定理3：三元齐次线性方程组有非零解的充要条件是它的系数行列式.

[典型例题]
1.不解方程组，判别下列二元一次方程组解的情况。



（1）         （2）       （3）


2.解关于的二元一次方程组，并对解的情况进行讨论.
3.若行列式[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]则[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]____________.
4.关于、[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]的二元线性方程组[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]的增广矩阵经过变换，最后得到的矩阵为，则二阶行列式=[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]____________.
5.若，则化简后的最后结果等于____   .


第10讲：数学归纳法及其应用
[知识概要]
证明一个与正整数有关的命题关键步骤如下：

(i)证明当n取第一个值时结论正确；（归纳奠基）


(ii)假设当n＝k (k∈，k≥) 时结论正确, 证明当n＝k＋1时结论也正确．（归纳递推）

完成这两个步骤后, 就可以断定命题对从开始的所有正整数n都正确，这种证明方法叫做数学归纳法.

[典型例题]

1.用数学归纳法证明.



2.用数学归纳法证明.



3.用数学归纳法证明：1 + a + a2 +…+an+1 = ，在验证n = 1时，左端计算所得的项为(   )
 A．1；B．1 + a；C．1 + a + a2	；D．1 + a + a2 + a3
4.某个命题当n=k (k∈N )时成立，可证得当n=k+1时也成立。现在已知当n=5时该命题不成立，那么可推得(    )
     A. n=6时该命题不成立；B.n=6时该命题成立；C. n=4时该命题不成立；D.n=4时该命题成立.

5.用数学归纳法证明等式的过程中，由n＝k到n＝k＋1左边增加的代数式为____________.
6.设数列{an}的前n项和为Sn,满足[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]Sn=2nan+1-3n2-4n,n∈N*,且S3=15.
(1)求a1,a2,a3的值；(2)求数列{an}的通项公式.


第11讲：数列的极限
[知识概要]
1.数列的极限










(1)描述性定义：在项数无限增大的变化过程中，如果无穷数列中的项无限趋近于某个常数A，那么A叫做数列的极限，或叫做数列收敛于A，记作，读作n趋向于无穷大时，的极限等于A，由于无限地趋近于A，与无限地趋近于0的意义相同，所以，可表示为.








(2)定义：设是一个数列，A是一个确定的常数，若对任意给定的正数，总存在一个正整数N，使得当时，都有，则称数列的极限是A，或者说数列收敛于A，记作.



2.基本数列的极限：；；.

3.数列极限的运算法则，如果

(1).

(2).

(3).
4.无穷等比数列各项的和






把公比q满足的无穷等比数列的前n项和，当时的极限叫做无穷等比数列各项的和，并用符号表示，即.
[典型例题]
1.求下列极限.




(1)；(2) ；(3)；(4).


2.已知,,求下列极限.


(1)(2an+3bn-1)；(2).




3.计算(1);(2).



4.计算.






5.在数列｛an｝中,a1=3,且对任意大于1的正整数n,点(,)在直线x-y-=0上,则

[image: a34s]6.计算.

7.在边长为l的等边△ABC中,圆O1为△ABC的内切圆,圆O2与圆O1外切,且与AB、BC相切,…,圆On+1与圆On外切,且与AB、BC相切,如此无限下去.记圆On的面积为an(n∈N*).

(1)证明｛an｝是等比数列；(2)求(a1+a2+…+an)的值.





8.一动点由原点出发,首先向右平移1个单位到点A1(1,0),然后沿着原方向逆时针旋转90°的方向,移动个单位到点A2(1,),若照此继续下去,移动上次所移动距离的一半,求动点移动的极限位置.





[image: a37s]
9.如图所示,在Rt△ABC内有一系列正方形,其面积分别为S1,S2,S3,…,Sn,…,已知AB=a,且所有正方形面积之和等于△ABC面积的一半,求BC的长和∠A.




第12讲：无穷等比数列各项和
[知识概要]





我们把的无穷等比数列前n项的和当时的极限叫做无穷等比数列各项的和，并用S表示，即 ()
[典型例题]




1.等边三角形的面积等于1，联结这个三角形各边的中点得到一个小的三角形，又联结三角形各边的中点得到一个更小的三角形，这样的过程无限继续下去,求所有三角形的面积和.




2.正方形ABCD的边长为1，连接这个正方形各边的中点得到一个小的正方形；又连接这个小正方形各边的中点得到一个更小的正方形；如此无限继续下去，求所有这些正方形的面积的和.





3.在直角坐标系中，蚂蚁由原点出发沿x轴向右前进1个单位到P1 ，接着向上前进个单位到点P2，再向左前进个单位到点P3，又向下前进个单位到点P4，以后的前进方向按向右、向上、向左、向下的顺序，每次前进的距离为上一次前进距离的一半。这样无限下去，那么蚂蚁爬行的极限位置将在何处？P1
P5
P4
P3
P2
x
y
0




第13讲：阶段测试(数列的综合)
1.设{an}是各项为正数的无穷数列，Ai是边长为ai，ai＋1的矩形的[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]面积(i＝1,2，…)．则{An}为等比数列的充要条[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]件是(　　)
A．{an}是等比数列
B．a1，a3，…，a2n－1，…或a2，a4，…，a2n，…是等比数列
C．a1，a3，…，a2n－1，…或a2，a4，…，a2n，…均是等比数列
D．a1，a3，…，a2n－1，…或a2，a4，…，a2n，…均是等比数列，且公比相同
2.如果等差数列{an}中a3＋a4＋a5＝12，那[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]么a1＋a2＋…＋a7＝(　　)
[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]A．14　　　　　　　	B．21				C．28  				D．35
3．等差数列{an}的前n项和为Sn，若a1＝1，S9＝45，则数列{an}的公差为(　　)
A．－1  			B．1				C．2  				D.
4．已知等差数列{an}的前n项和为Sn，a2＝4，S10＝110，则的最小值为(　　)
A．7  				B.				[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]	C．8  				D.
5．已知数列{an}的通项公式为[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]an＝2n＋1.令bn＝(a1＋a2＋…＋an)，则数列{bn}的前10项和T10＝(  )
A．70  				[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]B．75				C．80  				D．85
6.a1、a2、a3、a4是各项不为零的等差数列且公差d≠0，若将此数列删去某一项得到的数列(按原来的顺序)是等比数列，则的值为(　　)
A．－4或1  		B．1				C．4  				D．4或－1
7.植树节某班20名同学在一段直线公路一侧植树，每人植一棵，相邻两棵树相距10米．开始时需将[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]树[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]苗集中放置在某一树坑旁边，使每位同学从各自树坑出发前来领取树苗往返所走的路程总和最小，这个最小值为________米．
8.等差数列{an}前9项的和等于前4项的和．若a1＝1，ak＋a4＝0，则k＝________.
9.设Sn是等差数列{an}(n[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]∈N*)的前n项和，且a1＝1，a4＝7，则S5＝________.
10.《九章算术》“竹九节”问题：现有一根9节的竹子，自上而下各节的容积成等差数列，上面4节的容积共3升，下面3节的容积共4升，则第5节的容积为________升.
11.等比数列{an}的各项均为正数，且2a1＋3a2＝1，a＝9a2a6.
(1)求数列{an}的通项公式；(2)设bn＝log3a1＋log3a2＋…＋log3an，求数列的前n项和.
12.在数1和1[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]00之间插入n个实数，使得这n＋2个数构成递增的等比数列，将这n＋2个数的乘积记作Tn，再令an＝lgTn[image: 学科网(www.zxxk.com)--教育资源门户，提供试卷、教案、课件、论文、素材及各类教学资源下载，还有大量而丰富的教学相关资讯！]，n≥1.
(1)求数列{an}的通项公式；(2)设bn＝tanan·tanan＋1，求数列{bn}的前n项和Sn.
第14讲：数列的递推
[典型例题]


1.求数列：的通项公式.




2.求数列：的通项公式.





3.求数列：的通项公式.(提示构造为等比数列)





4.求数列：的通项公式.(提示构造为等比数列)





5.求数列：的通项公式.(提示构造为等比数列)





6.求数列：的通项公式.(提示构造为等比数列)





7.已知数列满足.





(1)设，研究与的关系，并求数列的通项公式；(2)当n为何值时，最小.




8.已知数列满足




(1)求数列的通项公式；(2)设，求数列的前n项和.


第15讲：数列的求和
[典型例题]



1.设数列的前n项和为，满足.







2.若是公差d不为0的等差数列，试用表示数列的前n项和.





3.求数列的前n项和.





4.已知递增的等差数列中，.

(1)求数列的通项公式；





(2)若从数列中依次取出第2项、第4项、第8项、……、第项，按原来顺序组成一个新的数列，求的前n项和.





5.等比数列的各项均为正数，且




(1)求数列的通项公式；(2)设，求数列的前n项和.





6.已知数列中，，数列的前n项和.




(1)求数列的通项公式；(2)求数列的通项公式；(3)求数列的前n项和.







7.已知数列的前n项和，且.

(1)求的通项公式；




(2)数列满足，求数列的前n项和；

(3)在(2)的条件下，若对一切正整数n恒成立，求实数m的取值范围.








8.数列中，，是否存在等差数列，使得对一切正整数n都成立，证明你的结论.




第16讲：数列综合复习
[典型例题]



1.数列中，若，则________________.



2.等比数列中，已知.

(1)求数列的通项公式；







(2)若分别为等差数列的第项和第项，试求数列的通项公式及前项和.





3.已知数列满足：.

(1)求数列的通项公式；



(2)设，求数列的前n项和.









4.已知数列的前项和满足（），且.

(1)证明：数列是等比数列；

(2)判断数列是否有最大项、最小项，若有，请求出来；若没有，请说明理由.




5.若数列的前n项和满足.

(1)求证：数列是等比数列；




(2)设，求数列的前项和.






6.在数列中，，，，.


(1)证明数列是等比数列，并求数列的通项公式；


(2)求数列的前n项和.





[image: ]




7.已知正方形的边长是，依次连接正方形的各边中点得到一个新的正方形，再依次连接新正方形的各边中点又得到一个新的正方形，按此规律，依次得到一系列的正方形，如图所示，现有一只小虫从点出发，沿正方形的边逆时针方向爬行，每遇到新正方形的顶点时，沿这个新正方形的边逆时针方向爬行，如此下去，爬行了10条线段，则这10条线段的长度的和是(    )
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