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第一讲 代数式及代数式的值

知识点：

1、代数式：用运算符号和括号把数或表示数的字母连接而成的式子.

2、代数式的值：用数值代替代数式里的字母，按照代数式中的运算关系计算得出的结果.

例题精讲：

思考：★★★1、三个连续偶数，

（1）若设中间的数为 n，则另两个数分别怎么表示？

（2）若设中间的数为 2k (为什么可以这样设？)，则另两个数分别怎么表 示？

★★★★2、(1) 正整数中，奇数从小到大排列，第 3 个数是____，第 10 个数是____,第 n 个

数是__________，第 2019 个数是_______

(2) 从 3开始的所有奇数从小到大排列，第 k个数是 2( ) 1 =____,第 n个数是________，

这两者有何异同？

★★例题 1：设某数为 x，用 x 表示下列各数：

（1）比某数的
3
2
还多 2 的数；

（2）某数减去 3 的差与 5 的积；

（3）某数的 3 倍的平方与某数的 2 倍多 1 的商.

★★练习 1：用代数式表示：

（1）比 a 的 3 倍还多 2 的数；

（2）b 的
3
4
倍的相反数；

（3）X 与 y 的平方和的倒数减去
2
1
的差；

（4）9 减去 y 的
3
1
的差；
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★★★★(5)

.

★★★例题 2：某次数学测验，班级平均为 a，班级中男生 20 名平均得 b 分，女生的平均分

是多少？

★★练习 2：一个三角形面积是 S，底为 a，求该三角形的高？

★★练习 3：买一本笔记本需 8 元，一支圆珠笔需 3 元，现买了 a 本笔记本，b 支圆珠笔，

付给售货员 100 元，可找回多少钱？

★★练习 4：小明从家到学校要走 1000 米，上学时速度为每小时 a 米，放学回家速度为每

小时 b 米，问小明该天上学与放学路上共花了几小时？

★★例题 3：当 a 分别取下列值时，求代数式
a

a
2

12 
的值.

（1）a=2； （2）a=-3； （3）a=
2
1
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★★★练习 5：当 x= 3 ，y=
2
1

 时，求下列各代数式的值：

（1） 22 463 yxyx  ； （2） ))(( yxyx 

★★★例题 4：若 20192  aa ，求
20212 )2020(  aa 的值.

★★★练习 6：已知： 1432 32  yx ，则代数式 22 32  yx 的值是多少？

★★★例题 5：已知：   0232 2  xyx ，求 2y
x

的值.

★★★练习 7：若   024 2  xyx ，求代数式
22 2 yxyx  的值.

★★★练习 8：已知： 4
2
2




ba
ba

，求代数式
ba
ba

ba
ba

2
)2(3

)2(4
)2(3








的值.
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第二讲 整式及合并同类项

知识点：

1、单项式：由数与字母的积或字母与字母的积所组成的代数式.

2、系数：单项式中的数字因数叫做这个单项式的系数.

3、次数：一个单项式中，所有字母的指数的和叫做这个单项式的次数.

4、多项式：有几个单项式的和组成的代数式叫做多项式.

多项式的项：在多项式中的每个单项式.

常数项：不含字母的项.

次数最高项的次数就是这个多项式的次数.

5、整式：单项式，多项式统称为整式.

6、同类项：所含的字母相同，且相同字母的指数也相同的单项式叫做同类项.

7、合并同类项：把多项式中的同类项合并成一项，叫做合并同类项.

几项式：一个多项式合并后含有几项，这个多项式就叫做几项式.

8、合并同类项的法则：

把同类项的系数相加的结果作为合并后的系数，字母和字母的指数不变.

例题精讲：

★★例题 1：(1) 下列代数式中哪些是单项式？哪些是多项式？

2ab ； 2a+3b； 424 ba ；
7

52 ba 

(2)
.

★★练习 1：

（1）代数式  3ab 是 次 项式；

（2）代数式 yzx  2

2
3

是 次 项式；

（3）单项式 yx243 的系数是 ，次数是 次；

（4）单项式
2rπ 的系数是 ，次数是 次；

（5）多项式 3
3
1

2
1 222  yxxy 是 次 项式，最高次项是 .
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（6）多项式
mm yyx 91  是三次多项式，则 m= .

★★★例题 2：如果 abbaam nm 324 362  ）（ 是关于 x，y 的五次二项式，求 m，n的值.

★★★练习 2:（1）如果
1432   mm xyyx 是五次多项式,求 m 的值.

（2）若多项式 532164 23232  xxxaxxa 是关于 x 的二次多项式，求 a的值.

★★例题 3：将多项式 yxyxxyyx 4232 45263  先按字母 x 降幂排列，再按字母 y 升

幂排列.

★★★练习 3：

（1）将多项式 2423

4
1

3
12 mmnnnm  按字母 m升幂排列得 .

（2）将多项式
24234 243 yyxxyx  按字母 y 降幂排列后的第三项系数是 .

（3）多项式
4)13( x 的展开式为 1125410881 234  xxxx ，则各项系数和是 .
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（4）已知：五次五项式 3215   xxxx n 已按字母 x 降幂排列，那么 n 可取的值

是 .

（5）已知：七次多项式 7623 42 xxxx a  已按字母 x 升幂排列，那么 a 可取的

值 .

（6）写出所有系数为 2，且字母 x及 y 的五次单项式(按 x 降幂排序).

★★★★例题 4：

★★例题 5：合并同类项

（1） 333 432 xxx  ；

（2） 222

4
32

2
1 ababab  ；

（3） 2222 4432 xyxyyxyx 

★★★例题 6：求代数式的值：

（1） 16423  yxyx ，其中 3,2  yx ；

（2） 3625432 222  xyxyyxyx ，其中 2,
2
1

 yx .
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★★★练习 4：若单项式
535 yx ba
与

bayx 3273  是同类项，求 a+2b 的值.

★★练习 5：先化简代数式 222 6.04.186.04.5 xxyyxyx  ，再求当 x=3，y=
2
1
时该代

数式的值.

★★★★例题 7：
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第三讲 整式的加减

知识点：

去括号法则：

括号前面是“+”号，去掉“+”号和括号，括号里的各项不变号；

括号前面是“-”号，去掉“-”号和括号，括号里的各项都变号.

例题精讲:

★★例题 1：去括号，添括号(负括号):

（1）

（2）

★★例题 2：(1)求整式 2a+3b-1 与 3a-2b+2 的 2 倍的和.

(2)求整式 123 2  xx 减去 32  xx 的差.

★★例题 3：

★★练习 1：

（1）去括号：    bayx 432  = .

（2）去括号：    bayx 432  = .



华询教育暑假班

10

（3）    bayx 432  =   ax 3 （ ）.

（4）   yx 2  ba 43  =  bx 4 +（ ）.

（5）化简：     zyxzyx 151015101113 .

★★★练习 2：先化简，再求值：

     422523873 232323  aaaaaaaa ，其中
2
1

a .

★★★练习 3：先化简，再求值：

★★★例题 4：已知多项式 11325 22  yxymxyx 与 11024 22  yxyxyx

求满足下列条件时的 m 的值

(1) 它们的差不含 xy项； (2) 前者的 3 被与后者 2 倍的和不含 xy 项
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★★★练习 5：多项式    22 23513 xxxax  的值不随 x 而变化，则 a 的值是多少？

★★例题 6：A= 12  x ，A-B= 142 23  xxx ，用两种办法求 B.

★★练习 6：（1）已知 A= 22

4
3

3
4

6
5 yxyx  ，B= 22

2
1

6
1

12
1 yxyx  ，求 A-2B.

（2）已知： 12,26 2233  abbaba ，求      322233 224 babbaabba  的值.
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第四讲 同底数幂的乘法

一、知识点概要：

同底数的幂相乘, 底数不变, 指数相加.

nmnm aaa  (m , n都是正整数)

二、例题：

★★例 1、计算（结果用幂的形式表示）

（1） 78 77  （2） 78 )2()2(  （3） 653 aaaa 

（4） )()( 2 baba  (5)

★★例 2、符号问题：在下列各式的横线上填上适当的“+”、“-”号，使式子成立：

（1）  4)2( 42 ； （2）  3)3( 33 ；

（3）  5)
2
1( 5)

2
1( ； （4）  2)4( 24 .

结论：

★★练习：在下列各题的横线上，填上适当的“+”、“-”号，使式子成立：

（1）  3)( a 3a ； （2）  4)( a 4a ；

（3）  5)( a 5a .； （4）  )(2 6a 62a ；

（5）  3)( ab 3)( ba  ； （6）    83nm 8)3( mn  ；

★★★例 3、计算下列各式，结果用幂的形式表示：

（1） 63 3)3(  ； （2） 45)( aa  ； （3） 32 )()( abba  。

★★★例 4、计算：（1） aaaa  322 )( ； （2） 423 )()( aaaa  .
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★★★例 5、计算：

（1）
；

（2） )105.4()105.3( 113 

★★例 6、若 1622 4 a ，则 a的值为_________

★★例 7、

★★★例 8、计算：
11 4464   mm

★★★★例 9、利用同底数幂的乘法法则化简：

nnnn ababbababa )()()()()( 232512  

★★★★例 10、已知 )1(1322   xxxx mnnm
， )1(11   yyyy nm

，求 m、n 的值.
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第五讲 幂的乘方

【知识点梳理】

幂的乘方, 底数不变, 指数相乘.

mnnm aa )( (m , n都是正整数)

【例题分析】

例题精讲

类型一 幂的乘方的计算

例 1 计算⑴ (5
4
)
3

⑵－（a2
）

3
⑶  36)( a ⑷［(a＋b)2

］
4

练习（1）（a4）3＋m ； （2）［（－ 2
1
）3］2； ⑶［－(a＋b)4］3

类型二 幂的乘方公式的逆用

例 1 已知 ax
＝2，ay

＝3，求 a2x＋y
； ax＋3y

随堂练习

（1）已知 ax
＝2，ay

＝3，求 ax＋3y

（2）如果
339  xx
，求 x 的值



华询教育暑假班

15

随堂练习

已知：8
4
×4

3
＝2

x
，求 x

类型三 幂的乘方与同底数幂的乘法的综合应用

例 1 计算下列各题

（1）
522 )( aa  ⑵（－a）2

·a7

⑶ x3
·x·x4

＋（－x2
）

4
＋（－x4

）
2

（4）（a－b）2
（b－a）

3、当堂测评

填空题：

（1）(m2)5＝________；－［(－
2
1
)3］2＝________；［－(a＋b)2］3＝________．

（2）［-(-x)5］2·(-x2)3＝________；(xm)3·(-x3)2＝________．
（3）(-a)3·(an)5·(a1-n)5＝________； -(x-y)2·(y-x)3＝________．
（4） x12＝（x3）（_______）＝（x6）（_______）．

（5）x2m(m＋1)＝( )m＋1． 若 x2m＝3，则 x6m＝________．
（6）已知 2

x
＝m，2

y
＝n，求 8

x＋y
的值（用 m、n 表示）．

判断题

（1）a
5
+a

5
=2a

10
（ ）

（2）（s
3
）

3
=x

6
（ ）

（3）（－3）
2
·（－3）

4
=（－3）

6
=－3

6
（ ）

（4）x
3
+y

3
=（x+y）

3
（ ）

（5）[（m－n）
3
]
4
－[（m－n）

2
]
6
=0 （ ）

4、拓展：

1、计算 5（P3）4·（－P2）3+2[（－P）2]4·（－P5）2
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2、若（x2）n=x8，则 m=_____________.
3、若[（x3）m]2=x12，则 m=_____________。
4、若 xm·x2m=2，求 x9m的值。

5、若 a2n=3，求（a3n）4的值。

6、已知 am=2,an=3,求 a2m+3n的值.
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第六讲 积的乘方、幂的运算混合运算

【知识梳理】

一、积的乘方：

1、积的乘方定义：积的乘方指的是乘积形式的乘方．

2、积的乘方法则：积的乘方等于把积的每一个因式分别乘方，再把所得的幂相乘，即：

（ 为正整数）

类似的有，商的乘方： （ 为正整数， ）

3、积的乘方的逆用： ．

二、混合运算规则：先乘方，再乘除，后加减．

【例题分析】

★例 1 计算：

（1） ； （2） ；

（3） ； （4） ．

总结： （ 为正整数）

★练习 1 计算：

（1） ； （2） ；

（3） ； （4）
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★★例 2 计算：

（1） ； （2） ；

+ + ; （4） ．

★★练习 2 计算：

（1） ； （2） ；

（3） ； （4）

★★例 3 计算：

（1） ； （2） ．

★★例 4 简便计算：

（1） ； （2） ； （3） ．
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（4） ； （5） ．

★★练习 3 用简便方法计算：

（1） ； （2） ；

（3） ； （3） ．

★★例 5 计算： ．

★★★例 6 （1）已知： ，求 的值．

（2）已知： ，求 的值.

（3）已知： ，求 的值．



华询教育暑假班

20

【能力提升】

★★1、已知10 5,10 6a b  ,求(1) 2 310 10a b 的值;(2) 2 310 a b
的值.

★★2、 积的末尾有多少个 0？

★★★3、已知
3 33, 2m na b  ,求 2 3 3 2 4 2( ) ( )m n m n m na b a b a b     的值.

★★★4、比较大小：（1） 、 、 ; （2） 与 ...

★★★5、已知： ，求 M的值.
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第八讲 整式的乘法

知识点 1：单项式乘以单项式

单项式与单项式相乘的法则：单项式与单项式相乘，把它们的系数、同底数幂分别相乘

的积作为积的因式，其余字母连同它的指数不变，也作为积的因式．

注：单项式乘法中若有乘方、乘法等混合运算，应按“先乘方、再乘法”的顺序进行．

★例 1 计算：

（1） ； （2） ；

（3） ； （4） ；

★例 2 计算：

（1） ； （2） ；

（3） （把 看作一个整体）；（4） ；

★练习 1 计算：

（1） ； （2） ；
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（3） ； （4） .

★★例 3 计算：

（1） ； （2） ．

★★例 4 已知单项式 与 是同类项，求这两个单项式的乘积．

★★例 5 已知： ，求 的值．

知识点 2：单项式乘以多项式

单项式与多项式相乘法则：单项式与多项式相乘，用单项式乘以多项式的每一项，再把

所得的积相加．如： 或 ．

★例 6 计算：

（1） ； （2） ；
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（3） ； （4） .

★练习 2 计算：

（1） ． （2）

★★例 7 计算： ．

知识点 3：多项式乘以多项式

多项式与多项式相乘的法则：多项式与多项式相乘，先用一个多项式的每一项乘以另一

个多项式的每一项，再把所得的积相加．

即： ．

★例 8 计算：

（1）
1 34 6
2 4
x x     

  
； （2） ；

（3） ； （4） .
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★练习 3 计算：

（1） ； （2） ．

★★例 9 计算：

（1） ； （2） ；

（3） ； （4） ．

★★例 10 某零件如图所示，求图中阴影部分的面积 S．（结果用含 、 的式子表示）

★★例 11 先化简，再求值：       2 52 2 1 2 1 5 3 4 4
2

x x x x y x x y         
 

，其中 x= ，

y=2.

★★★例 12 已知： 的展开式中不含 和 项.

(1)求 m和 n的值；(2)在(1)的条件下，求 的值.
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第九讲 平方差公式

【知识梳理】

1 、平方差公式：两个数的和与这两个数的乘积等于这两个数的平方差，即

    2 2a b a b a b    ．

其中：（1） a、 b可以表示数，也可以表示代数式（单项式、多项式）；

（2）有些多项式相乘，表面上不能用公式，但通过适当变形后可以用公式：

2、平方差公式的特征：

（1）左边是两个二项式相乘，并且这两个二项式中有一项完全相同，另一项互为相反数．

（2）右边是乘式中两项的平方差．

3、归纳公式变式，准确灵活运用公式：

① 位置变化： ；

② 系数变化： ；

③ 指数变化： ；

④ 符号变化： ;

⑤ 增项变化： ;

⑥ 增因式变化：

=

=

.

【例题分析】

★例 1 下列整式乘法中，不能用平方差公式计算的是（ ）

A． ； B． ；

C． ； D． .

★例 2 计算：

（1） ； （2） ；
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（3） ； （4） ．

★练习 1 计算：

（1） ； （2） ；

（3） ； （4） .

★★例 3 计算：

（1） ； （2） ；

★★例 4 计算： ．

★★例 5 简便运算：

（1） ； （2） ； （3） .



华询教育暑假班

27

总结：任意两个数的积都可以运用平方差公式计算：

★★练习 2 计算：

（1） ； （2） ； （3） .

★★例 6 一个正整数若能表示为两个正整数的平方差，则称这个正整数为“创新数”，例

如：27=62-32、63=82-12，所以，27、63 都是“创新数”，下列各数中，不是“创新数”的

是（ ）

A．31； B．41； C．16； D．54.

★★★例 7 计算：

（1） ； （2） ；

（3） .

★★★例 8 已知 ， ，比较 的大小.
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第十讲 完全平方公式

【知识梳理】

1、完全平方公式：两数和（或差）的平方，等于他们的平方和，加上（或减去）他们积的

两倍，即： , .

其中： a、 b可以表示具体的数，也可以表示代数式（单项式、多项式）；

2、完全平方公式的特征：

（1）等式左边是两个相同的二项式相乘；

（2）右边是三项式，是左边两项的平方和，加上（这两项相加时）或减去（这两项相减时）

这两项乘积的 2倍．

3、记忆口诀：首平方，尾平方，首尾 2 倍中间放，前加后加，前减后减.

4、完全平方公式中常见的公式变形：

(1) ； (2) ；

(3) . (4) .

【例题分析】

★例 1 若 ，则 .

★例 2 计算：

（1） ； （2） ；

（3） ； （4） ．

★例 3 计算：

（1） ； （2）
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（3） ； （4） ．

★★例 4 计算：

（1） ； （2） ；

（3） .

★★例 5 用简便算法计算：

（1） ； （2） ;

（3） ； （4） .

★★例 6 解方程： .
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★★★例 7 （1）已知： ， ，求 的值.

（2）已知： ， ，求 和 的值.

（3）已知： ， ，求 的值.

（4）已知： ，求 的值.

（5）已知： ，求 的值.
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第十一讲 整式乘法、乘法公式复习

【知识梳理】

1、公式归纳：
22))(( bababa  ，

222 2)( bababa  ，
222 2)( bababa  .

2、常见乘法公式

平方差公式： ；

完全平方公式： ；

三项平方公式： ；

立方和（差）公式： 、 ；

完全立方公式： 、 .

3、完全平方式：

对于一个整式 A，如果存在另一个实系数整式 B，使 ，则称 A是完全平方式.

【例题解析】

★例 1 计算：

（1） ； （2） ；

（3） .

★★例 2 已知： ，求 的值.

★例 3 指出下列各题分别用什么公式计算，并计算各题.

（1） （2）
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（3） （4） )

（5） （6）

★例 4 选择题：

（1）若 Nbaba  22 )32()32( ，则 N的代数式是（ ）

A. ab24 B. ab12 C. ab24 D. ab12

（2）下列运算中，正确的是（ ）

A.  2 2 2a b a b   B.  2 2 22x y x xy y    

C.     23 2 6x x x    D.     2 2a b a b a b    

（3）如果 qpxxxx  2)3)(2( ，那么 p、q 的值为（ ）

A．p＝5，q＝6 B．p＝1，q＝－6 C．p＝1，q＝6 D．p＝5，q＝－6

（4） )12)(12(  xx 的计算结果是（ ）

A. 14 2 x B. 241 x C. 241 x D. 14 2  x

（5）已知 7)( 2  ba , 3)( 2  ba ,则 22 ba  与 ab的值分别是（ ）

A. 4, 1 B. 2,
2
3

C. 5, 1 D. 10,
2
3

（6） 2)( yx  展开后的结果是（ ）

A．
22 2 yxyx  B． 22 2 yxyx  C． 22 2 yxyx  D．

22 2 yxyx 

★★例 5 计算：

（1） ； （2） ；
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（3） ； （4） ；

（5）化简求值： ，其中 .

（6） ； （7） .

★★例 6 已知： 均大于 0，且 ， .求 的

值.

★★例 7 当 k为何值时，下列各式是完全平方式？

； .
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★★★例 8 已知： ，求值：（1） ；（2） .

★★★例 9 若 满足 ， ，求下列各式的值.

（1） ；（2） ；（3） .

★★★★例 10 已知： ， ， ，求 的值.
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第十二讲 提取公因式法和公式法

【知识点梳理】

因式分解：把一个多项式化成几个整式的积的形式，叫做把这个多项式因式分解。

① 方法一：提取公因式法 ( )ma mb mc m a b c    

公因式：一个多项式中每一项都含有的因式叫做这个多项式的公因式。

找公因式的方法：

（1）因式的系数应取各项系数的最大公因数（当系数是整数时）；

（2）字母取各项的相同字母，且各字母的指数取最低次幂.
（3）如果多项式的首项系数是负数时，一般应先提出“—”号，使括号内的第一项系数是正数，

然后再对括号内的多项式进行提取公因式。

如果一个多项式的各项含有公因式，那么可以把该公因式提取出来作为多项式的一个因式，

提出公因式后的式子放在括号里，作为另一个因式，这种分解因式的方法叫做提取公因式。

注：分解因式时，一定要分解到不能再分为止．！

② 方法二：公式法
2 2 ( )( )a b a b a b    ，

2 2 22 ( )a ab b a b   

逆用乘法公式将一个多项式分解因式的方法叫做公式法。

【例题解析】

★例 1、下列等式中，从左到右的变形是因式分解的在括号内打“√”，不是的打“×”.

（1） 63x)23(x  ( ) （2） 1)x-3a(2x3a3ax-6ax 22  ( )

（3） 1)12(2124x 223  xxx ( ) （4） 4-x)22)(x-(x 2 ( )。

★练习 1、下列不等式中，从左到右的变形是因式分解的是（）

（A） ababaa  2)( （B） 3222248 

（C） )32(32 2 baaaba  （D） 1)1(12  aaaa

★例 2、1、填空：

（1）        2  abbxa （2）         36 2  xyxy

（3）             510 223  bcabca （4）             515 222  bcacba

（5） 3 25( ) 5( ) （    ）x y x y    （6） 3 236( ) 9( ) （    ）a b a b   

★例 3、分解因式：（1） 234 1812 baba  （2） ababba 336 22 
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★★（3） xyxyyx 264 22  （4） nnn aaa  12

★练习 2 （1） aa 64 2  ； （2） xyyx 124 2  ．

（3）
223 62 xaax  ； （4） acabcab 93  ；

★例 4、分解因式：（1） )(3)()( ababybax  （2） c)ba(6)ba(4 

★★（3） 32 a)-y(b-b)-x(a

★★（5） )(8)(32)(24 322 yxzxyzyxzxyzzyxzxy 
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★★练习 3. 把下列各式分解因式：

（1） 32 )()( yxyx  （2） 32 )()( yxyx 

（3） )(6)(4 22 bababaab  （4） 22 ))(()()( yxyxyxyx 

★★例 5、分解因式：（1） ))((2)(6 2 yxyxyx  （2） b-a-b)2(a 2

（3） 2)())((3 yxxyyx 

★例 6、分解因式：（1） 29x-1 ； （2） 22 y9x-  ； （3） 26 y
16
9x

25
16

 ；

★★（4） 22 c)(a-b)(a  （5） 22 2n)-4(m-n)9(2m  （6） 33 12x x ；



华询教育暑假班

38

练习 4

★（1）
22 416 yx  ； （2） 22 4)( bba  （3） 2y)(x-16 

★★（4）
44 81yx  ； （5） )2()2(9 3 yxyx  .

★★例 7、分解因式：（1） 412x-9x 2  ； （2） 22 b
25
9ab

5
3-a

4
1



（3） 22 y
9
1-xy

3
2x-  （4） 281x

4
19x  （5）

2 22 12 18ax axy ay  ；

★★练习 5．分解因式：

4
1)1( 2  mm ；

22 6416)2( yxyx  ；

281
4
19)3( xx  ； mnnm 816)4( 22  .
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第十三讲 十字相乘和分组分解法因式分解

一、知识点梳理：

十字相乘法：利用十字交叉线来分解系数，把二次三项式分解因式的方法叫做十字相乘法。、

会运用十字相乘法把形如 qpxx 2
的二次三项式分解因式.

分组分解法：利用分组来分解因式的方法叫做分组分解法。

1、 掌握用“二二”分组分解法正确分解四项式.

2、掌握用“一三”分组分解法正确分解四项式，五项式考虑“二三”分组．

二、例题解析：

第一部分：十字相乘法因式分解

★例 1 因式分解：

1、
2 3 2x x  2、

2 7 6x x 

练习 1

1、
2 4 21x x  2、

2 2 15x x 

3、
4 26 8x x  4、

2 23 2x xy y 

★例 2因式分解

1、
2( ) 4( ) 3a b a b    2、

4 3 23 28x x x 

★练习 2

1、
2 29 14a ab b  2、

2 211 18x xy y 

3、
2 2 2 25 6x y x y x  4、

3 24 12a a a  
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5、 2)32(3)32( 2  xx ★★6、18x
2
－21x+5

★★★练习 3.若实数a满足
2 22 1 0 2 4 5a a a a     ，则 ________.

第二部分：分组分解法

★例 3因式分解

1.按字母特征分组（1） 1a b ab   （2）a2
－ab＋ac－bc

★2.按系数特征分组（1） 27 3 21x y xy x   （2） 2 6 3ac ad bc bd  

★3.按指数特点分组（1） 2 29 2 6a b a b   （2） 2 24 2x x y y  

★练习 4. 用分组分解 a2－b2－c2＋2bc 的因式，分组正确的是（）

★练习 5

(1) a2－ab－2a+2b； (2) 8463 2  xxyyx ；

)2(.

2).(
222

222

bccbaD
bccbaB





)2().(

)2().(
222

222

bccbaC
bcbcaA





file:///C:/lizhiyu/Downloads/%20%20http:/www.21cnjy.com
file:///C:/lizhiyu/Downloads/%20%20http:/www.21cnjy.com
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(3) 2 29 2 6a b a b   ； (4) 2 24 2x x y y  

★例 4因式分解

★4.按公式特点分组（1）a2－2ab＋b2－c2 （2） 222 9124 cbcba 

★★5.先拆后分
2( 2)( 3) 4   x x x

★练习 6 因式分解

(1)x2–4x–y2+4； (2) 1–a2+2ab–b2．

★★（3）x2+2xy+y2–3x–3y；

★★★5. 利用 1 个 a a 的正方形，1 个b b 的正方形和 2 个 a b 的矩形可拼成一个正方

形（如图所示），从而可得到因式分解的公式__________.

file:///C:/lizhiyu/Downloads/%20%20http:/www.21cnjy.com
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★课堂练习 1

1、  22 23 yxyx 2、  234 283 xxx

3、  342 xx 4、  1072 aa

5、  1272 yy 6、  862 qq

7、  202 xx 8、  1872 mm

9、  3652 pp 10、  822 tt

11、  2024 xx 12、  8722 axxa

13、20－9y－20y
2
= 14、2x

2
+3x+1 =

★★练习 2

axax 22)1( 22  22 269)2( nnmm 

22234 22)3( xyyxyxyx  2 2(1)4 1 2  m n n

(5)m2–5m+n2+5n–2mn． （6）
2 22 2 2 8a ab b a b    



华询教育暑假班

43

第十四讲 因式分解复习

一、知识点梳理：

因式分解：把一个多项式化为几个整式的积德形式，叫做把这个多项式因式分解，也叫做把

这个多项式分解因式。

提取公因式法：如果一个多项式的各项含有公因式，那么可以把该公因式提取出来作为多项

式的一个因式，提出公因式后的式子放在括号里，作为另一个因式，这种分解因式的方法叫

做提取公因式法。

公式法：逆用乘法公式将一个多项式分解因式的方法叫做公式法。

平方差： ))((22 bababa 

完全平方法：
22 2 baba  =

2( )a b ；
22 2 baba  2=( )a b

十字相乘法：利用十字交叉线来分解系数，把二次三项式分解因式的方法叫做十字相乘法。

分组分解法：利用分组来分解因式的方法叫做分组分解法。

二、例题解析

1．选择题

★例 1、下列等式中，从左到右的变形是因式分解的是………………（ ）．

（A） 1)1(12  xxxx ； （B） 1)1)(1( 2  xxx ；

（C）3( 2) 3 6x x   ； （D） 22 )1(12  xxx ．

★例 2．下列各式中，能用平方差公式因式分解的是…………………… （ ）．

（A） 22 )(4 ba  ； （B） 224 ba  ；

（C） 224 ba  ； （D） 22

2
12 ba  ．

★例 3．下列各式中，能用完全平方公式因式分解的是……………… （ ）．

（A） 22 yxyx  ； （B） 122  xx ；

（C） 244 xx  ； （D） 22 yx  ．

★★例 4．若 9x2＋mxy＋16y2是一个完全平方式，那么 m的值是( )
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A．－12 B．±24 C．12 D．±12

★★例 5．一个关于 x 的二次三项式，其 x2项的系数是 1，常数项是－12，且能分解因式，

这样的二次三项式是( )

A．x
2
－11x－12 或 x

2
＋11x－12 B．x

2
－x－12 或 x

2
＋x－12

C．x
2
－4x－12 或 x

2
＋4x－12 D．以上都可以

★★★例 6．若 a
2
＋a＝－1，则 a

4
＋2a

3
－3a

2
－4a＋3 的值为( )

A．8 B．7 C．10 D．12

★★★例 7．已知 x
2
＋y

2
＋2x－6y＋10=0，那么 x，y的值分别为( )

A．x=1，y=3 B．x=1，y=－3 C．x=－1，y=3 D．x=1，y=－3

二、填空题：

★

★2．(a－3)(3－2a)=_______(3－a)(3－2a)；

★★3.  44 164m n ____________

★4．若 m
2
－3m＋2=(m＋a)(m＋b)，则 a=______，b=______；

★★5．当 m=____________时，x
2
＋2(m－3)x＋25 是完全平方式．

三．简答题

★分解因式：（1） xyxyyx 264 22  ； （2） 452 )()( ababbaa  ．

（3） 41 x ； （4） 22222 4)( yxyx  ； （5）简便运算：（1） 22 199201 
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★★．分解因式：

（1） 22 2422 baba  ； （2） 22 12yxyx  ；

（3） 45 24  xx ； （4） 3)2(2)2( 222  xxxx ．

（5） baabba  22 ； （6） 4424  aaa ．

四．简答题

★★1.若 9)2()2)(2(2)2( 22  yxyxyxyx ，求 yx  的值

★★★2．若 010464 22  mnnm ，求 nm 的值．



华询教育暑假班

46

第十六讲 第九章复习

一、 知识点梳理：

1、整式中的基本概念

2、常见乘法公式

平方差公式： ；

完全平方公式： ；

项平方公式： ；

立方和（差）公式： 、 ；

完全立方公式： 、 .
3、因式分解：把一个多项式化为几个整式的积德形式，叫做把这个多项式因式分解，也叫

做把这个多项式分解因式。

因式分解的步骤和方法：

提取公因式法、

公式法 、（平方差： ))((22 bababa 

完全平方法：
22 2 baba  =

2( )a b ；
22 2 baba  2=( )a b ）

十字相乘法、分组分解法。

二、例题解析

例 1 选择题

★1.下列各式去括号错误．．的共有………………………………………………………（ ）

① cbacba  )( ② dcbadcba  )(

③ cbacba  2)(2 ④ baabaa  22 )]([

（A）1 个； （B）2 个； （C）3 个； （D）4 个．

★2．下列式子可以用平方差公式进行计算的是……………………………………（ ）．

（A） ))(( xyyx  ； （B） ))(( xyyx  ；

（C） ))(( xyyx  ； （D） )2)(2( yxyx  ．

★3． nna 2)( 等于…………………………………………………………………（ ）．

（A）
na 3
； （B）

na 2
； （C）

24na ； （D）
22na ．

★4．下列多项式能用公式法进行因式分解的是…………………………… ………（ ）．

（A）
2 4x  ； （B） 2 2 4x x  ；
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（C） 2 1
4

x x  ； （D）
2 4x y ．

★5．已知 ))(3(22 nxxmxx  ，则 m,n的值分别是………………………（ ）．

（A）m=3,n=-1； （B）m= -3,n=-1；

（C）m=3,n=1 ； （D）m=-3,n=1．

★★6． 82  axx 分解为两个整系数的一次因式的积，则 a的值可以取几个… …（ ）．

（A） 3 个； （B）4 个； （C）5 个； （D）6 个．

二、 填空

★7．计算：  23 )()( aaa ．

★8．计算： 23 )3( ba ．

★9．多项式
2 3 23 12x y xy 的公因式是 ．

★10．分解因式：
2 22 4 8ab a b ab   ___________________．

★11．分解因式：
2 2 3x x   ___________________．

★12．分解因式：
23 12ab a  ___________________．

★13．分解因式：
2 4 5x y xy y   _______________________．

★14．分解因式：  2 22 =x y y  ______________________．

三、 因式分解：

★15． 4 81x  ． ★16.    1 3 1x x   ．

★17. )m(nm(n  22 22） ． ★18.（1） 3)2(2)2( 222  xxxx ．



华询教育暑假班

48

★19、625b
4
－(a－b)

4
； ★★20、x

2
＋4xy＋4y

2
－2x－4y－35；

★21、m
2
－a

2
＋4ab－4b

2
； ★★22、5m－5n－m

2
＋2mn－n

2
．

四、 解答题

★★23.若 3,2  nm aa ，求
nma 23 
的值（4 分）

★★24．已知 a＋b=0，求 a
3
－2b

3
＋a

2
b－2ab

2
的值．

★★★25．求证：四个连续自然数的积再加上 1，一定是一个完全平方数．

★★26．已知 a=k＋3，b=2k＋2，c=3k－1，求 2a
2
+2b

2
+2c

2
＋2ab－2bc－2ac 的值．

★★★27．若 x
2
＋mx＋n=(x－3)(x＋4)，求(m＋n)

2
的值．
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★1．下列各式 x3－x2－x＋1，x2＋y－xy－x，x2－2x－y2＋1 中，不含有(x－1)因式的有

( )

A．1 个 B．2 个 C．3 个 D．4个

★2．把 9－x
2
＋12xy－36y

2
分解因式为( )

A．(x－6y＋3)(x－6x－3) B．－(x－6y＋3)(x－6y－3)

C．－(x－6y＋3)(x＋6y－3) D．－(x－6y＋3)(x－6y＋3)

★3．下列因式分解错误的是( )

A．a2－bc＋ac－ab=(a－b)(a＋c) B．ab－5a＋3b－15=(b－5)(a＋3)

C．x
2
＋3xy－2x－6y=(x＋3y)(x－2) D．x

2
－6xy－1＋9y

2
=(x＋3y＋1)(x＋3y－1)

因式分解

★4．ab2－ac2＋4ac－4a； ★5．(x＋y)2-25；

★6．(3m－2n)
2
-(3m＋2n)

2
； ★★7．(x

2
－2x)

2
＋2x(x－2)＋1；

★★8．x
4
－2y

4
－2x

3
y＋xy

3
；
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